
1.6   极限存在准则 ,  两个重要极限

1.6.1    夹逼 ( 两边夹挤 ) 准则

1.6.2    单调有界收敛准则

1.6.3    两个重要极限



1. 夹逼准则
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注 1   收敛数列必有界，反之不成立
。
 注 2   单调递增有上界则必有极限，单调递减有
下界则必有极限 。 

 注 3   几何说明

注 4   此准则可以用来求通项为递推公式的数列
的极限 .
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1.6.2. 单调有界准则
准则Ⅱ  单调有界数列必有极限.

方法： (1) 先判定极限存在 .

 (2) 根据递推公式两边求极限。
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1.6.3 、两个重要极限

1. 1
sin

lim
0


 x

x
x

)
0

0
(

,tan,,sin ACxABxBDx  弧于是有

x
o

B

D

.ACO，得作单位圆的切线

,xOAB的圆心角为扇形 ,BDOAB的高为

)
2

0(,,


 xxAOBO 圆心角设单位圆



,tansin xxx 

,1
sin

cos 
x

x
x即

.0
2

也成立上式对于  x


,
2

0 时当


 x ,1coslim
0




x
x



,11lim
0


x
又

.1
sin

lim
0


 x

x
x



注 1 ：又一形式 1
sin

lim
0


 x

x
x

一般形式 .1
sin

lim
0


 u

u
u

注 2 ：与之有关的几个极限

x

x
x

5sin
lim

0
例

x

x
x

tan
lim)1

0

.1
cos

1
lim

sin
lim

00


 xx

x
xx

xx

x
x cos

1sin
lim

0




.5
5

5sin5
lim

0


 x

x
x



20

cos1
lim)2

x

x
x


 2

2

0

2
sin2

lim
x

x

x


2

2

0
)

2
(

2
sin

lim
2

1
x

x

x
 2

0
)

2

2
sin

(lim
2

1
x

x

x
 21

2

1
 .

2

1


x

x
x

arcsin
lim)3

0

.1
arctan

lim)4
0


 x

x
x

.1
sin

lim
0


 t

t
t

,sin,arcsin( txxt 令 )0,0  tx 时，当



   利用此重要极限及与之有关的公式计算
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注 (1).  又一形式：

(2). 一般形式
：
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(3). 与之有关的三个重要极限：
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内容小结

1 、两个准则

2 、两个重要极限

夹逼准则 ;  单调有界准则 .
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,为某过程中的无穷小设 u

习题 1.6
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