
习题课
   一 .  内容与要求

  1.  理解函数、复合函数、反函数、初等函数的概念
，

了解函数的特性，熟悉基本初等函数的图形与特性。

会求函数（复合）的定义域与表达式。
2. 理解极限概念 , 会用分析定义叙述数列极限、

函数极限、无穷大量、无穷小量。并能作一些

简单证明。

 3. 了解无穷小、极限的性质和运算法则，会求极限。



   4. 了解极限的两个存在的准则并会应用

    5.  会用两个重要极限求极限

6 ．掌握无穷小的比较与无穷小阶的估计 , 会利用
等  价无穷小替换求极限。

   7 ．理解函数在一点连续的概念，会判断间断点  
        的类型

   8 ． 了解初等函数的连续性，掌握闭区间上连续函
数的性质



知识要点： 1.两个重要极限 (一般形式 )
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2. 我们把已遇到的等价无穷小列出来
：
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4.   求极限，常用方法如下
：

  (5)  利用函数的连续性

  (4)  利用两个极限存在准则

 (6)  利用两个重要极限

 (8)  利用变量代换

 (7)  利用等价无穷小代换

 (1). 用定义证明 .

 (2). 利用运算性质 ( 无穷小运算性质，四则运算、
复合函数的极限运算法则）

(9) 利用左、右极限求极限。

 (3) 对于数列的极限利用数列的求和公式 , 拆项、

添项等方法来求极限。



 5.   间段点的判别方法：
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  6. 判断极限不存在的方法：

 (1). 子列（数列 ). (2). 左、右极限 .(3). 函数的子
列 .
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1.  求极限
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二 . 典型例题
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3.  求极限
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解：属 1∞ 型极限问题
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解：属 1∞ 型极限问题
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4 ．求下列极限
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注意此项含绝对值
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其中 x=0 为跳跃间断点 ,

为振荡间断点不存在))(lim(1
1

xfx
x



x= -1

y

yy
xfyx

yx sin

)1()1(
lim)(lim,1

3

01 





令


2



.1为可去间断点 x

x= -2 ,-3,……. 为无穷间断点 .       

.)(,2,1,1,0 的间断点为 xfx 

y

yyy
y 






)2)(1(
lim

0



（ 2 ） 1.10 1(9).    .,

1

)(
1

讨论间断点及类型设
x

x

e

x
xf




解 .001,1 1   xex x

x

间断点：

x

xx

e

x
x







1
0

1

lim,0

)0,
1

(,1

1

lim,1 1

1
1







 


 

x

x

x

xx
e

x

x

e

x
x

).,
1

(,0

1

lim 1

1
1










 

x

x

x

xx
e

x

x

e

x

为跳跃间段点。1x

,1

1

lim
0









x

x
x

x

为可去间断点。0 x



的连续性讨论函数 x
x

x
xf

n

n

n 2

2

1

1
lim)()3(


























1||

1||0

1||

1

1
lim)(

2

2

xx

x

xx

x
x

x
xf

n

n

n
解：

为跳跃间断点1x



.
)()()(

)(),,(

:,,)(.8

21

21],[

n

xfxfxf
fba

bxxxaCxf

n

nba










 使

证明且设

证 . ,)( ],[ baCxf 

)(min),(max
],[],[ 11

xfmxfM
nn xxxxxx 



M
n

xfxfxf
m n 




)()()( 21 

.
)()()(

)(),,( 21
1 n

xfxfxf
fxx n

n


  使

，则结论成立或若 Mm
n

xfxfxf n 
 )()()( 21 

，则根据介值定理若 M
n

xfxfxf
m n 




)()()( 21 



上有界

在证明存在且设

),(

)(:,)(lim),,()(.9






xfxfCxf
x

则由极限的性质知设存在证明 ,)(lim,)(lim: Axfxf
xx






1|)(|,||,01 00   AxfXxX 当，对

1|||)(|  Axf

11 |)(|,],[)( MxfMXXxf  使得上连续，在又

MxfxAMM  |)(|),,(),1||,max( 1 则对取


	Slide 1
	Slide 2
	Slide 3
	Slide 4
	Slide 5
	Slide 6
	Slide 7
	Slide 8
	Slide 9
	Slide 10
	Slide 11
	Slide 12
	Slide 13
	Slide 14
	Slide 15
	Slide 16
	Slide 17
	Slide 18
	Slide 19
	Slide 20
	Slide 21
	Slide 22
	Slide 23
	Slide 24
	Slide 25
	Slide 26
	Slide 27
	Slide 28
	Slide 29
	Slide 30

